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. . Indentitas trigonometri
Integral trigonometri ! '8 !

Jenis-jenis integral trigonometri

FMIPA
Identitas trigonometri: -

Q sin?x 4 cos’z = 1.
QO 1+ tan?z = sec?z.
Q 1+ cot’?z =cscx.
Q sin2x = 2 sinx cosx.
Q cos2x =1—2sin’z = 2cos?z — 1.
(6 ) SiHZSL‘:#

(7]

COSQ T = 1+C(2)S 2x
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FMIPA

_: [ sin™ z dx dan [ cos" z dz dengan ——
n € N.

Jika n adalah bilangan asli ganjil, munculkan faktor sinz atau
cos x, lalu gunakan sin?x + cos?z = 1.

Contoh 1
Tentukanlah fsin?’ada.

/sin3ada = /sina sina daz/sina(l—cosQQ) da

= /sina da—/sinacos2 da

= —cosa+ /cos2 a d(cosa)

1
= —cosa—f—gcos?’a—i—C.
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Jika n adalah bilangan asli genap, gunakan rumus sudut rangkap. ——

Contoh 2
Tentukanlah [ cos? b db.

/cos%db _ /W;S%db
1 1
= 2/db+2/cos2bdb
1

= b+/c0s2b d(2b)
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Jenis-jenis integral trigonometri

Jika salah satu m atau m adalah bilangan asli ganjil, munculkan
faktor sin z atau cosz, lalu gunakan sin®z + cos® z = 1.

Contoh 3

Tentukanlah [ sin® o cos™2 adov.
/sin3 acos lada = /Sin a(1 — cos? a) cos 2 ada

sin o .
= —— —sina do
Ccos? v

cos? o
= seca+cosa+ C.

1
= —/—dcosa—i—cosa—i—C
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Jika kedua m dan n adalah bilangan asli genap, gunakan rumus ——
sudut rangkap.

Contoh 4
Tentukanlah fsim2 a cos? ada.

1— 2z 1 2
/SinZOéCOSQadOé = / cos x' +cos xdm
1
4

2

1 — cos® 2z dx

1
= 4/sin2 2z dx

1

= - [1-— 4z d
g cosdx dx
xr sindx

= = C.
8 32 +
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Jenis-jenis integral trigonometri

. [sinma cosnz dz, —
fsin mx sinnz dx, fcos max cosnz dr dengan m,n € Z.

Gunakan identitas trigonometri perkalian:
Q sinmz cosnz = $[sin(m + n)z + sin(m — n)z].
@ sinma sinnz = —L[cos(m + n)z — cos(m — n)z].

© cosma cosnz = $[cos(m + n)z + cos(m — n)z].

Contoh 5
Tentukanlah [ cos3s cossds.

1
/C0838 cossds = 5/008484‘00828 ds

sin4s sin2s
= C.
3 + 1 +
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FMl“l"A

n € 7.
Gunakan tan?z = sec?z — 1 atau cot?x = csc?x — 1.
Contoh 6

Tentukanlah [ tan3z dz.

/tanga:da: = /(sec2x —1)tanz dzx
sinx sinx
YET T
cosx  cosx
dcosz dcosz
= —| ===t —/— dx
coss x CcoS T

SeC2 T

= 5 +1In|cosz|+ C.
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FMIPA

[ cot™z csc" x d.

Jika n adalah bilangan genap, maka gunakan sec? z = tan®z + 1
atau csc?z = cot?x + 1.

2

Jika m adalah bilangan ganjil, maka gunakan tan?z = sec?z — 1

atau cot?z = csc?z — 1.
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Integral trigonometri

FMIPA

Contoh 7
Tentukanlah ftan3 x sec /2 g dx.

/tan3x sec 23 dr = /tam2 x sec /2 x secx tanx dx
= /(sec2 z —1)sec™? g d(sec )

= /secl/zx d(secz) — /860_3/2xd(sec x)

2
= gsec3/2x—|—28ec_1/2x+0.
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_

Tentukanlah

(1) fsin4 6x dx
Q f(;r/2sin69 do
@ [sin*a cos? ada
Q [sin®2t+/cos2t dt
Q@ [cotlz dx
O [tan?z sectz dx
(7]
(@)

3

f$ sin® x cosx dx

ftan?’:v sec V2 ¢ dx
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Pustaka -

¥ Varberg, D., Purcell, E., Rigdon, S., Calculus, 9th ed.,
Pearson, 2006.

Catatan
Beberapa gambar dalam materi ini diambil dari pustaka di atas.
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